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Ημερομηνία: 10/11/07                             

 

Προτεινόμενες Λύσεις 
 

Α’ ΛΥΚΕΙΟΥ 
 

 
ΑΣΚΗΣΗ Α1 
Οη αξηζκνί x,ς,z θαη σ έρνπλ ηελ ηδηόηεηα: Αλ πξνζζέζνπκε ηξεηο νπνηνπζδήπνηε από 
απηνύο θαη από ην άζξνηζκα πνπ ζα πξνθύςεη αθαηξέζνπκε ηνλ αξηζκό 6 πξνθύπηεη 
πάληνηε ν αξηζκόο 2007. Να ππνινγίζεηε ην άζξνηζκα x+ς+z+σ. 
 
 
ΛΥΣΗ:  

x + ς + z  – 6 = 2007 
x + ς + σ – 6 = 2007 
ς + z + σ – 6 = 2007 
z + σ + x – 6 = 2007 

_________________________ + 
3(x + ς + z + σ ) – 24 = 8028 
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ΑΣΚΗΣΗ Α2 
΢ε κία δηνξγάλσζε ζθαθηνύ κέζσ δηαδηθηύνπ ζπκκεηείραλ 1119 αγόξηα θαη θνξίηζηα. 
Σν πξώην θνξίηζη έπαημε κε 20 αγόξηα, ην δεύηεξν θνξίηζη έπαημε κε 21 αγόξηα, ην ηξίην 
θνξίηζη έπαημε κε 22 αγόξηα θ.ν.θ. κέρξη ην ηειεπηαίν θνξίηζη πνπ έπαημε κε όια ηα αγόξηα. 
Να βξείηε πόζα ήηαλ ηα αγόξηα θαη πόζα ηα θνξίηζηα. 
 
ΛΥΣΗ:  
Αλ λ ν αξηζκόο ησλ θνξηηζηώλ ηόηε: 
Σν 1ν θνξίηζη έπαημε κε 20 αγόξηα. 
Σν 2ν θνξίηζη έπαημε κε 21 = 20 + 1 αγόξηα. 
Σν 3ν θνξίηζη έπαημε κε 22 = 20 + 2 αγόξηα. 
... 
Σν λνζηό θνξίηζη έπαημε κε 20 + ( λ – 1 ) = λ + 19 αγόξηα. 
 
Άξα λ + λ + 19 = 1119  δειαδή λ = 550 θαη ηειηθά έρνπκε 550 θνξίηζηα θαη 569 αγόξηα. 
 
ΑΣΚΗΣΗ Α3 

Γίλνληαη νη αιγεβξηθέο παξαζηάζεηο 
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  θαη Γ=x3. Να δείμεηε όηη: 

Α΄ - Β΄ - Γ΄  ΛΤΚΔΙΟΤ 
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(α) Α2 – Β2 = Γ    (β) 13+23+33+...+λ3=
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ΛΥΣΗ:  
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(β) Χξεζηκνπνηώληαο ην (α) έρνπκε: 
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ΑΣΚΗΣΗ Α4  
 
Γίλεηαη  ηξίγσλν ΑΒΓ  θαη ΒΜ ε δηάκεζνο ηνπ. ΢ρεκαηίδνπκε δύν ηεηξάγσλα εμσηεξηθά ηνπ 
ηξηγώλνπ ΑΒΖΚ θαη ΒΓΡΘ, λα δείμεηε όηη (ΖΘ)=2(ΒΜ). 
 
ΛΥΣΗ:  

 
 
Πξνεθηείλσ ηε ΒΜ θαηά ίζν ηκήκα πξνο ην κέξνο ηνπ Μ θαη ζρεκαηίδσ έηζη 
παξαιιειόγξακκν ΑΕΓΒ. 
΢πγθξίλσ ηα ηξίγσλα ΖΒΜ θαη ΕΒΓ 
ΕΓ = ΖΒ  (ΕΓ=ΑΒ=ΖΒ),  ΒΓ = ΒΘ (ΒΓΡΘ ηεηξάγσλν) 

    ΒΓ̂ΖΘΒ̂ΗΒΓ̂Ζ1809090360ΘΒ̂ΗΓΒ̂Α9090360ΘΒ̂Η
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   ΒΜ2ΖΘΒΕΖΘΓΒΕΜΒΖάξα
ΓΓ
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Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ 
ΑΣΚΗΣΗ Β1 

Γίλνληαη νη αιγεβξηθέο παξαζηάζεηο 
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(α) Α2 – Β2 = Γ   (β) 13+23+33+...+λ3=
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ΛΥΣΗ:  
 

(α) 
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(β) Χξεζηκνπνηώληαο ην (α) έρνπκε: 
 

13 + 23 + 33 + ... + λ3 = 
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ΑΣΚΗΣΗ Β2 
 
Γίλεηαη  ηξίγσλν ΑΒΓ  θαη ΒΜ ε δηάκεζνο ηνπ. ΢ρεκαηίδνπκε δύν ηεηξάγσλα εμσηεξηθά ηνπ 
ηξηγώλνπ ΑΒΖΚ θαη ΒΓΡΘ, λα δείμεηε όηη (ΖΘ)=2(ΒΜ). 
 
ΛΥΣΗ:  
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Πξνεθηείλσ ηε ΒΜ θαηά ίζν ηκήκα πξνο ην κέξνο ηνπ Μ θαη ζρεκαηίδσ έηζη 
παξαιιειόγξακκν ΑΕΓΒ. 
΢πγθξίλσ ηα ηξίγσλα ΖΒΜ θαη ΕΒΓ 
ΕΓ = ΖΒ  (ΕΓ=ΑΒ=ΖΒ),  ΒΓ = ΒΘ (ΒΓΡΘ ηεηξάγσλν) 

    ΒΓ̂ΖΘΒ̂ΗΒΓ̂Ζ1809090360ΘΒ̂ΗΓΒ̂Α9090360ΘΒ̂Η

180ΓΒ̂ΑΒΓ̂Ζ
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   ΒΜ2ΖΘΒΕΖΘΓΒΕΜΒΖάξα
ΓΓ

    

 
 
ΑΣΚΗΣΗ Β3  

Γίλνληαη νη εμηζώζεηο 02θ7xxθαη0θ5xx 22  . Να βξεζνύλ νη ηηκέο ηνπ θ γηα ηηο 

νπνίεο ε κία ξίδα ηεο εμίζσζεο  02θ7xx2   λα είλαη δηπιάζηα ηεο κίαο ξίδαο ηεο 

0θ5xx2   

 
ΛΥΣΗ:  

Αλ ξ  ιύζε ηεο 0θ5xx2   θαη     2ξ ιύζε ηεο 02θ7xx2   ηόηε: 

 

0θ5ξξ2   

02θ14ξ4ξ2   

 
  

0θ10ξ2ξ- 2  2  

02θ14ξ4ξ2   

 

   6.θή0θ2ξή0ξ02-ξ2ξ04ξ-2ξ- 2   

 
ΑΣΚΗΣΗ Β4  

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε  90Â . Αλ δ είλαη ην κήθνο ηεο δηακέηξνπ ηνπ 
εγγεγξακκέλνπ θύθινπ ζην ηξίγσλν ΑΒΓ λα δείμεηε όηη (ΑΒ)+(ΑΓ)=(ΒΓ)+δ. 
 

 
ΛΥΣΗ:  
ς = (AΓ) – δ/2 
x = (AΒ) – δ/2 
__________ + 
 
(ΒΓ) = (ΑΓ)  + (ΑΒ) – δ/2 – δ/2,   (ΒΓ) = (ΑΓ)  + (ΑΒ) – δ,  (ΒΓ) + δ = (ΑΓ)  + (ΑΒ)  
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Γ’ ΛΥΚΕΙΟΥ 
 
ΑΣΚΗΣΗ Γ1 

Γίλνληαη νη εμηζώζεηο 02θ7xxθαη0θ5xx 22  . Να βξεζνύλ νη ηηκέο ηνπ θ γηα ηηο 

νπνίεο ε κία ξίδα ηεο εμίζσζεο  02θ7xx2   λα είλαη δηπιάζηα ηεο κίαο ξίδαο ηεο 

0θ5xx2   
 
ΛΥΣΗ:  

Αλ ξ  ιύζε ηεο 0θ5xx2   θαη     2ξ ιύζε ηεο 02θ7xx2   ηόηε: 

 

0θ5ξξ2   

02θ14ξ4ξ2   

 
  

0θ10ξ2ξ- 2  2  

02θ14ξ4ξ2   

 

   6.θή0θ2ξή0ξ02-ξ2ξ04ξ-2ξ- 2   

 
ΑΣΚΗΣΗ Γ2 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε  90Â . Αλ δ είλαη ην κήθνο ηεο δηακέηξνπ ηνπ 
εγγεγξακκέλνπ θύθινπ ζην ηξίγσλν ΑΒΓ λα δείμεηε όηη (ΑΒ)+(ΑΓ)=(ΒΓ)+δ. 
 

 
ΛΥΣΗ:  
ς = (AΓ) – δ/2 
x = (AΒ) – δ/2 
__________ + 
 
(ΒΓ) = (ΑΓ)  + (ΑΒ) – δ/2 – δ/2,   (ΒΓ) = (ΑΓ)  + (ΑΒ) – δ,  (ΒΓ) + δ = (ΑΓ)  + (ΑΒ)  
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ΑΣΚΗΣΗ Γ3 
Γίλεηαη ε αθνινπζία ησλ αξηζκώλ: 49, 4489, 444889 , 44448889 , ... λα δείμεηε όηη νη όξνη 
ηεο είλαη όινη ηέιεηα ηεηξάγσλα. 
 
ΛΥΣΗ:  

   12λ1λλ1λ2

λ 10...1010410...101089α    

 

        1λ2λ1λ2 10...1010110410...1010881    

        1λ2λ1λ2 10...1010110410...1010181    

        1λ2λ 10...101011081  4  
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ΑΣΚΗΣΗ Γ4 

Αλ 321 ξξξ   είλαη νη πξαγκαηηθέο ξίδεο κηαο ηξηηνβάζκηαο εμίζσζεο g(x)=0, λα δείμεηε όηη: 
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ΛΥΣΗ:  

Αθνύ 321 ξξξ ,,  ξίδεο ηεο εμίζσζεο g(x)=0     0αξxξxξxαg(x) 111   

 

         213132 ξxξxξxξxξxξxα(x)g   
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